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Доказаны теоремы о приближении и о порядке приближения многократно-

дифференцируемых функций последовательностью обобщенных операторов типа Сас-
са. Порядок приближения оценивается в весовой норме с помощью модуля непрерывно-
сти производной наибольшего порядка приближаемой функции. Приводится также 
асимптотическая формула о приближении в фиксированной точке.     
     

Пусть r  фиксированное натуральное число и  ,0rC  пространство r раз 

непрерывно дифференцируемых функций на полуоси  ,0 . Для  

рассматривается  обобщенный оператор Сасса:  
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     Для   этот оператор совпадает с классическим оператором Сасса:   0r
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     Отметим, что такое обобщение для классического полинома Бернштейна по-
лучено в  . 6

     Для натурального  через m  ,02mB  обозначим пространства функций 

удовлетворяющие неравенству  
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где  постоянная зависящая только от функции . Предположим, что 

 пространства всех непрерывных функций принадлежащих  . 
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     Следующая теорема является известной. 

     Теорема 1   4 . Пусть   ,00
2mCf  и  xfSn ; - классический оператор 
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Сасса. Тогда 
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     Лемма 1 . Пусть    5 ,...2,1,0r ,  0x
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     Тогда 
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     Лемма 2. Для   xT rn, , определенных в (3) справедливо равенство 
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где  - положительные  коэффициенты, не зависящие от .  irp , n

     Доказательство. Непосредственно из (3) видно, что (5) справедливо для  
. Пусть (5) справедливо для  3,2r 12  kr .Тогда, по индукции и в силу  (4), 

получаем: 
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Значит (5) справедливо для  22  kr . 
Более того, из равенства 
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видно, что (5) справедливо и для 32  kr   и 2r . Лемма доказана. 
     Следствие. Имеет место неравенство 
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     Теорема 2. Пусть   ,Cf r 0  и производная   имеет конечный пре-

дел на бесконечности. Тогда для обобщенного  оператора Сасса  спра-

)()( xf r
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ведливо неравенство 
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где -постоянная, зависящая от  rK r , а   модуль непрерывности производ-

ной . )(rf
     Доказательство. Используя модифицированную формулу Тейлора с оста-
точным членом в интегральной форме, имеем: 
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Вводя обозначения 
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можем написать следующее представление: 
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     В силу этого, 
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В силу неравенства  (7) получаем: 
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Отсюда получаем оценку:  
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     В силу неравенства Коши-Буняковского: 
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     Из  (6) получаем: 
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Следовательно,  
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и теорема доказана. 

    Теорема 4. Пусть    ,02rCf и все её производные являю ничен-
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Полагая        
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     Обозначим psi  , тогда  ips  . Имеем 
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Учитывая  (12) и (13)  в равенстве (11),получим:      
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     Отсюда в силу следующих элементарных тождеств: 
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     Теперь оценим   xR rn, . Имеем: 
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     Пусть 0 - произвольное число. Так как 
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Для достаточно большого целого , имеем     n
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      Из (8) (14), (15) и (16) получаем: 
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   Тогда имеем: 
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     Теорема доказана. 
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ÜMUMİLƏŞMİŞ SAS OPERATORU ÜÇÜN YAXINLAŞMA TEOREMLƏRİ 

 
A.N.MƏMMƏDOVA 

 
XÜLASƏ 

 
      Bu məqalədə ümumiləşmiş Sas operatorları ardıcıllıqları ilə coxqat diferensiallanan funk-
siyaların yaxınlaşması və yaxınlaşma tərtibi haqqında teoremlər isbat edilmişdir. Yaxın-
laşdırılan funksiyanın ən böyük tərtib törəməsinin kəsilməzlik modulunun köməyilə çəkili 
normada yaxınlaşma tərtibi qiymətləndirilir. Həmcinin qeyd olunmuş nöqtədə yaxınlaşma 
ücün asimptotik düstur verilir. 

 
APPROXİMATİON THEOREMS FOR GENERALİZED SZASZ OPERATORS 

 
A.N.MAMMADOVA 

 
SUMMARY 

 
The theorems on the approximation and on the order of approximation of multi-

differentiable functions by the sequence of generalized  Szasz  operators are proved. The order 
of approximation is estimated by the modulus of continuity of higher derivatives of  functions.  

The asymptotical  formula on approximation in the fixed point is also reduced.    
 


